
Окружности

1. В  тре уголь ни ке    угол    равен  72°,  угол    равен  63°,  .  Най ди те  радиус
опи сан ной около этого тре уголь ни ка окружности.
Решение.

Угол   тре уголь ни ка   равен   = 180° −   −   = 45°.

Радиус опи сан ной окружности равен  .

Ответ: 2.
2. Окружность с цен тром на сто ро не AC тре уголь ни ка ABC про хо дит через вер ши ну C и ка са ет ся

пря мой AB в точке B. Най ди те диа метр окружности, если AB = 15, AC = 25.
Решение.
Пусть  DC  =  x.  Тогда  по  свой ству  ка са тель ной  и  секущей,
проведённых из одной точки к окружности, получаем:
 

 от ку да 
 

О тве т:  16.

3. Окружность, впи сан ная в тре уголь ник ABC  ,  ка са ет ся его сто рон в точ ках M, K  и P.  Най ди те
углы тре уголь ни ка ABC, если углы тре уголь ни ка MKP равны 49°, 69° и 62°.
Решение.
Пусть

∠BAC = α , ∠ABC = β , ∠ACB = γ;
∠PKM = 49°, ∠MPK = 69°, ∠KMP = 62°.

 
По свой ству ка са тель ных AM = AP, BM = BK  , CP = CK  .

Значит, тре уголь ни ки AMP, BMK и CPK равнобедренные, от ку ‐
да получаем:
 

 

Значит, 

Ана ло гич но получаем, что   и 
Решая си сте му от но си тель но α , β и γ , получаем, что углы тре уголь ни ка ABC равны 82°, 42°, 56°.

 
О тве т:  82°, 42°, 56°.

4. Окружность пе ре се ка ет стороны AB и AC тре уголь ни ка ABC  в  точ ках K  и P  со от вет ствен но  и
про хо дит  через  вер ши ны  B  и C. Най ди те  длину  от рез ка KP,  если AK  =  18,  а  сто ро на AC  в  1,2  раза
боль ше стороны BC.



Решение.
Поскольку четырёхугольник    впи сан  в  окружность,  сумма  про ‐
ти во по лож ных  углов  равна  180°,  следовательно, 

 Углы   и   — смежные, следовательно, 
  Из  приведённых  равенств,  получаем,  что 

  Рас смот рим  тре уголь ни ки    и    угол    —
общий,  углы    и    равны,  следовательно,  тре уголь ни ки

подобны,  от ку да    Ис поль зуя  ра вен ство 
найдём 
 

О тве т:  15.


